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1. Пусть в остроугольном неравнобедренном треугольнике ABC проведены вы-
соты AA1, BB1 и CC1, пересекающиеся в H. Пусть A0 — середина AA1, C0 —
середина CC1. Докажите, что B1, H,A0 и C0 — лежат на одной окружности.

2. (ЗЭ ВСОШ-2016 10.2) Остроугольный равнобедренный треугольник ABC(AB =
AC) вписан в окружность с центром в точке O. Лучи BO и CO пересекают
стороны AC и AB в точках B1 и C1 соответственно. Через точку C1 прове-
дена прямая l, параллельная прямой AC. Докажите, что прямая l касается
окружности, описанной около треугольника B1OC.

3. Пусть D — середина меньшей дуги BC описанной окружности остроугольного
треугольника ABC. Окружности ω1 и ω2 вписаны в треугольники BAD и
CAD. Докажите, что одна из общих касательных к ним параллельна BC.

4. (RMM-2018 p1) Пусть ABCD — вписанный четырехугольник, и пусть P —
точка на стороне AB. Диагонали AC пересекают отрезки DP в точке Q. Пря-
мая, проходящая через P , параллельная CD, пересекает продолжение стороны
CB за B в точке K. Прямая, проходящая через Q, параллельная BD, пере-
секает продолжение стороны CB за B в точке L. Докажите, что описанные
окружности треугольников BKP и CLQ касаются.


