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Порог: 2

Дан остроугольный треугольник 𝐴𝐵𝐶 биссектрисы которого пересекаются в точке 𝐼,
а внешние биссектрисы углов 𝐵 и 𝐶 в точке 𝐼𝐴. Перпендикуляр к отрезку 𝐴𝐼𝐴 в точке
𝐼𝐴 пересекает лучи 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶 в точках 𝐾 и 𝑅. Пусть окружности (𝐵𝐾𝐼𝐴) и (𝐶𝑅𝐼𝐴)
вторично пересекаются в точке 𝑆.

1. Докажите, что прямая 𝑆𝐼𝑎 содержит биссектрису ∠𝐵𝑆𝐶.

2. Докажите, что (𝐵𝐼𝐶) касается 𝐾𝑅.

3. 𝐾𝑆 проходит через середину большей дуги 𝐴𝐶𝐵 окружности (𝐴𝐵𝐶).

4. Докажите, что окружность (𝐾𝑆𝑅) касается

(a) прямых 𝐴𝐵 и 𝐴𝐶;

(b) окружности (𝐴𝐵𝐶).

5. Пусть 𝐺 = 𝐾𝑅 ∩ 𝐴𝑆. Докажите, что ∠𝐵𝐺𝐾 = ∠𝐶𝐺𝑅.

6. Пусть точка 𝑊 — произвольная на меньшей дуге 𝐵𝐶 окружности (𝐴𝐵𝐶). Точки 𝐽𝑏 и 𝐽𝑐
— инцентры треугольников 𝐴𝐵𝑊 и 𝐴𝐶𝑊 . Докажите, что точка касания полувписанной
окружности с описанной окружностью лежит на окружности (𝐽𝑏𝐽𝑐𝑊 ).

Удачи!




