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Степень вхождения простого множителя
28 ноября 2025 г.

1. В десятичной записи некоторого целого числа имеется 300 единиц, а осталь-
ные — нули. Может ли это число быть точным кубом?

2. (а) На сколько нулей заканчивается число 2025!
(б) При каком наименьшем n число n! делится на 1209610?

3. Натуральные числа a и b и натуральное n > 1 таковы, что число
an

b
+

bn

a
целое. Докажите, что обе дроби целые.

4. Петя выбрал несколько последовательных натуральных чисел и каждое запи-
сал либо красным, либо синим карандашом (оба цвета присутствуют). Может
ли сумма наименьшего общего кратного всех красных чисел и наименьшего
общего кратного всех синих чисел являться степенью двойки?

5. y2z+yz2 = x3+x2z−2xz2, где x, y, z — взаимно простые в совокупности целые
числа. Докажите, что z является кубом целого числа.

6. 3x2 + x = 4y2 + y. Докажите, что x− y точный квадрат.

7. Найдите все натуральные x и y, для которых
xy2

x+ y
— простое число.

8. Натуральные числа n и m таковы, что m2+n2+m кратно mn. Докажите, что
m — точный квадрат.


