
Группа 9 (база) Яндекс 14 ноября 2025г

Инцентр
В этом листочке дан остроугольный неравноберенный треугольник ABC, его ин-

центр обозначен через I, центр описанной окружности Ω — через O, Ia, Ib и Ic — его
эксцентры, A′, B′ и C ′ — середины меньших дуг BC,AC и AB окружности Ω, A′′, B′′ и
C ′′ — середины больших дуг BC,AC и AB окружности Ω. Середины сторон AB,BC

и CA обозначены как Mc,Ma и Mb соответственно.

1. Докажите, что A, I, A′ и Ia — одна прямая.

2. a) Докажите, что IbIc⊥AI.
б) Какую роль точка I играет в △IaIbIc?

3. Докажите, что
а) A′′ и A′ — диаметрально противоположны в Ω;
б) A′′ ∈ IbIc.

4. Докажите, что: а) точка A′ равноудалена от B и C;
б) BICIa — вписанный с центром описанной окружности на IIa;
в) Лемма Мансиона. Центр окружности (BIC) — точка A′.
г) Лемма о трезубце (о куриной лапке). BA′ = IA′ = CA′ = A′Ia.

5. Докажите, что: а) IcBCIb — вписанный;
б) Внешняя лемма о трезубце. IcA′′ = BA′′ = CA′′ = IbA

′′.


