
8 класс, базовый и продвинутый потоки, семинар 29 апреля 2026

Варьирование
Дедлайн сдачи и разбор задач — семинар 11 мая.

Базовый уровень
1. В селе некоторые дома соединены проводами. Соседями называются двое, до-

ма которых соединены проводом. Всегда ли удастся поселить в каждый дом
по одному человеку, лжецу или рыцарю, так, чтобы на вопрос: «Есть ли среди
ваших соседей лжецы?», — каждый ответил положительно?

2. Квадрат разрезан прямыми, параллельными его сторонам, на прямоугольни-
ки, которые раскрашены в чёрный и белый цвета в шахматном порядке. Ока-
залось, что общая площадь чёрных прямоугольников равна площади белых
прямоугольников. Докажите, что прямоугольники можно переместить так,
что все чёрные прямоугольники составят один прямоугольник.

3. Число 2026 представили в виде суммы нескольких натуральных чисел. Какое
наибольшее произведение могут иметь эти числа?

4. В ряд выложено 1000 шаров, каждый из них красного или синего цвета.
На каждом шаре написали число, равное сумме количеств красных шаров
левее него и синих шаров правее него. Для каждого натурального числа по-
считали, на скольких шарах оно написано. Оказалось, что ровно 16 чисел
написаны нечётное количество раз. Сколько из этих 1000 шаров могут быть
синими?

Продвинутый уровень
5. Среди 49 школьников каждый знаком не менее чем с 25 другими. Докажите,

что можно их разбить на группы из двух или трёх человек так, чтобы каждый
был знаком со всеми в своей группе.

6. Внутри выпуклого многоугольника P находится другой выпуклый многоуголь-
ник Q. Докажите, что периметр внутреннего многоугольника Q меньше, чем
периметр P .

7. В наборе имеется 100 гирь, каждые две из которых отличаются по массе не бо-
лее чем на 20 г. Докажите, что эти гири можно положить на две чашки весов
так, чтобы одна чашка весов была легче другой не более чем на 20 г.

8. Алфавит некоторого языка состоит из n букв. Известно, что ни одно слово
не является началом другого. ak — число слов языка, состоящих из k букв.
Докажите, что
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9. По кругу расставлено 100 чисел, каждое из которых равно равно 99, 100
или 101, причём любые два соседних числа различны. Лёша разбил эти числа
на 50 пар соседних чисел, Миша тоже разбил эти числа на 50 пар соседних
чисел, но другим способом. Далее каждый из них числа в парах перемно-
жил и полученные произведения сложил. Докажите, что полученные Лёшей
и Мишей числа равны.

10. На плоскости дано 2023 точек общего положения, одна из них синяя, осталь-
ные красные. Докажите, что количество треугольников с вершинами в крас-
ных точках, содержащих синюю, чётно.


