
8 класс, базовый и продвинутый потоки, семинар 18 марта 2026

Единственность в геометрии
Дедлайн сдачи и разбор задач — семинар 6 апреля.

Базовый уровень
1. Дан равнобедренный треугольник ABC (AB = AC), в котором ∠A = 30◦.

На стороне AB выбрана точка P , а на стороне AC — точка Q так, что PQ =
= BC и ∠PQC = 45◦. Докажите, что CP = BC.

2. Через вершины A и B треугольника ABC проведены две прямые, которые
разбивают его на четыре фигуры (три треугольника и один четырёхугольник).
Известно, что три из этих фигур имеют одинаковую площадь. Докажите, что
одна из этих фигур — четырёхугольник.

3. В треугольнике ABC взята точка O так, что ∠ACO = ∠CAO = 30◦, ∠ABO =
= 20◦, ∠CBO = 40◦. Найдите ∠BOC.

Подсказка: Попытайтесь понять, чем должна быть точка O.

4. В △ABC высота CH равна половине AB, а ∠A = 75◦. Найдите ∠ABC.

Подсказка: Попытайтесь угадать ∠ABC.

Продвинутый уровень
5. В равнобедренном треугольнике ABC (AB = BC) проведена биссектриса AD.

На основании AC отмечена такая точка E, что AE = DC. Биссектриса угла
AED пересекает сторону AB в точке F . Докажите, что ∠AFE = ∠DFE.

6. В треугольнике ABC угол B равен 45◦. На сторонах AB и BC нашлись такие
точки C1 и A1, что AA1 ⊥ CC1 и AA1 = CC1. Докажите, что AA1 = AC.

7. Дана равнобокая трапеция ABCD с основаниями AB и CD, CF — её высота.
Докажите, что точка пересечения медиан треугольника ABD лежит на пря-
мой CF .

8. В треугольнике ABC угол C в два раза больше угла B, CD — биссектриса тре-
угольника. Из середины M стороны BC опущен перпендикуляр MH на отре-
зок CD. На стороне AB нашлась такая точка K, что KMH —равносторонний
треугольник. Докажите, что точки M , H и A лежат на одной прямой.

9. Точки M и N —– середины биссектрис AK и CL треугольника ABC соот-
ветственно. Докажите, что угол ABC прямой тогда и только тогда, когда
∠MBN = 45◦.

10. Дан параллелограмм ABCD. На сторонах AB и BC и продолжении стороны
CD за точку D выбраны соответственно точки K,L и M так, что треугольники
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KLM и BCA равны (именно с таким соответствием вершин). Отрезок KM
пересекает отрезок AD в точке N . Докажите, что LN ∥ AB.

Подсказка: Проведите через точку L прямую, параллельную AB.


