
Яндекс.Кружок 8 класс, базовый и продвинутый потоки, семинар

Важные моменты
4 февраля 2026 г.

Дедлайн сдачи и разбор задач — семинар 16 февраля.

Чтобы сдавать задачи продвинутого уровня, нужно сдать все задачи базового.

Базовый уровень
1. В ряд разложили 30 фруктов: 15 яблок и 15 апельсинов.

(а) Докажите, что Петя может взять 10 подряд идущих фруктов так, чтобы
среди них было равное число яблок и апельсинов.

(б) Всегда ли верно, что Петя может взять 20 подряд идущих фруктов так,
чтобы среди них было равное число яблок и апельсинов?

2. На плоскости изображены 10 000 точек. Верно ли, что существует прямая,
не проходящая ни через какие данные точки, по одну сторону от которой
находится ровно 2026 точек.

3. Во время занятия каждый школьник уснул ровно один раз. Для каждой пары
школьников был момент времени, когда они оба спали. Докажите, что в какой-
то (видимо, скучный) момент времени спали все школьники.

4. В бесконечной последовательности натуральных чисел каждое следующее чис-
ло получается прибавлением к предыдущему одной из его ненулевых цифр.
Докажите, что в этой последовательности найдётся чётное число.

Продвинутый уровень
5. Каждый из 52 человек знает свою уникальную новость. Каждый из них може

написать другому СМС со всеми известными ему новостями. Какое наимень-
шее число СМС нужно, чтобы каждый узнал все новости?

6. Петя по одной выставляет ладьи на пустые клетки доски 5 × 5. За каждую
ладью, которая в момент выставления может побить ладей не меньше, чем
пустых полей, Петя получает рубль. Какое наибольшее количество рублей
сможет заработать Петя? (Ладья бьёт другую ладью или клетку, если между
ними нет других ладей.)

7. По кругу стоит 101 лампочка, исходно они все выключены. Раз в минуту за-
горается одна из ещё не горящих лампочек. Докажите, что в какой-то момент
загорится лампочка между уже горящей и ещё не горящей.

8. Клетки шахматной доски занумерованы числами от 1 до 64 так, что соседние
номера стоят в соседних (по стороне) клетках. Какова наименьшая возможная
сумма номеров на большой диагонали?
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9. У Пети было несколько сторублёвок, других денег не было. Петя стал поку-
пать книги (каждая книга стоит целое число рублей) и получать сдачу мело-
чью (монетами в 1 рубль). При покупке дорогой книги (не дешевле 100 руб-
лей) Петя расплачивался только сторублёвками (минимальным необходимым
их количеством), а при покупке дешёвой (дешевле 100 рублей) расплачивался
мелочью, если хватало, а если не хватало — сторублёвкой. К моменту, когда
сторублёвок не осталось, Петя потратил на книги ровно половину своих денег.
Мог ли Петя потратить на книги хотя бы 5000 рублей?

10. На доске можно либо написать две единицы, либо стереть любые два уже
написанных одинаковых числа n и написать вместо них числа n + 1 и n − 1.
Какое минимальное количество таких операций требуется, чтобы получить
число 2005? (Сначала доска была чистой.)


