
[Яндекс.Кружок]
[2025-26] группа: 7 класс (профильный уровень) 20 октября 2025 г.

Принцип крайнего и упорядочивание: семинар
1. (Устная задача) Можно ли расставить в вершинах куба числа от 1 до 8 так, чтобы раз-

ность любых двух соседних по ребру чисел была не больше двух? Не больше трёх?
2. (Устная задача) Докажите, что числа от 1 до 16 можно записать в

строку, но нельзя записать по кругу так, чтобы сумма любых двух со-
седних чисел была квадратом натурального числа.

3. (Устная задача) Объясните, в чём ошибка в решении, и приведите
правильное решение.
Условие:Нашахматной доске стоят несколько ладей. Обязательно ли
найдётся ладья, бьющая не более двух других?
Решение: Рассмотрим ладью, которая находится правее и выше всех остальных ладей.
Справа от нее нет других ладей, потому что она находится правее остальных. Выше нее
тоже нет других ладей, потому что она находится выше всех другх ладей. Значит эта
ладья может бить только ладьи ниже и левее её. А это максимум две ладьи: одна бли-
жайшая слева и одна ближайшая снизу. Ответ: Да, найдется.

4. (Устная задача)Можно ли из натуральных чисел от 1 до 11 выбрать восемь чисел так,
чтобы их сумма равнялась сумме остальных?

5. (Устная задача)Квадрат разбит на пять прямоугольников так, что четыре угла квадрата
являются углами четырёх прямоугольников, площади которых равны между собой, а
пятый прямоугольник не имеет общих точек со сторонами квадрата. Докажите, что этот
пятый прямоугольник есть квадрат.

6. (Устная задача)На плоскости расположено несколько точек, все попарные расстояния
между которыми различны. Каждую из этих точек соединяют с ближайшей. Может ли
при этом получиться замкнутая ломаная?

7. (Устная задача) На конгресс собрались учёные, среди которых есть друзья. Оказалось,
что каждые два из них, имеющие на конгрессе равное число друзей, не имеют общих
друзей. Доказать, что найдётся учёный, который имеет ровно одного друга из числа
участников конгресса.

8. (Устная задача) Из чисел 𝑥1, 𝑥2, 𝑥3, 𝑥4, 𝑥5 можно образовать десять попарных сумм;
обозначим их через 𝑎1, 𝑎2, ..., 𝑎10. Доказать, что зная числа 𝑎1, 𝑎2, ..., 𝑎10 (но не зная, разу-
меется, суммой каких именно двух чисел является каждое из них), можно восстановить
числа 𝑥1, 𝑥2, 𝑥3, 𝑥4, 𝑥5.

9. (Устная задача) На тарелке лежат 9 разных кусочков сыра. Всегда ли можно разрезать
один из них на две части так, чтобы полученные 10 кусочков делились бы на две порции
равной массы по 5 кусочков в каждой?

10. (Устная задача) На уроке танцев 15 мальчиков и 15 девочек построили двумя парал-
лельными колоннами, так что образовалось 15 пар. В каждой паре измерили разницу
роста мальчика и девочки (разница берётся по абсолютной величине, то есть из боль-



шего вычитают меньшее). Максимальная разность оказалась 10 см. В другой раз перед
образованием пар каждую колонну предварительно построили по росту. Докажите, что
максимальная разность будет не больше 10 см.

11. (Устная задача)Найдите все четверки действительных чисел, в каждой из которых лю-
бое число равно произведению каких-либо двух других чисел.


