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1. Дети, построенные парами, возвращаются с вечернего чая с пряниками в кар-
манах. В каждой паре у одного пряников вдвое больше, чем у другого. Может
ли у всех вместе быть ровно 1000 пряников?

2. Известно, что 28a + 30b делится на 13 для целых a и b. Докажите, что тогда
и 15a+ 56b тоже делится на 13.

3. (Письменно) Даны целые числа a и b. Известно, что a2 делится на a + b.
Докажите, что b2 делится на a+ b.

4. Маша задумал натуральное число и нашла его остатки при делении на 3, 6
и 9. Сумма остатков равна 15. Найдите остаток от деления задуманного числа
на 18.

5. Известно, что числа p, q, p− q и p+ q простые. Чему могут быть равны p и q?

6. Существует ли восьмизначное число без нулевых цифр, которое при делении
на свою первую цифру даёт остаток 1, при делении на вторую цифру даёт
остаток 2, . . ., при делении на восьмую цифру даёт остаток 8?

7. (Письменно) Решите уравнение
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= 1 в натуральных числах.

8. Докажите, что для любого натурального n, не кратного 2 и 5, существует
число, записываемое одними единицами, которое делится на на n.

9. Дано n−1 натуральное число, меньшее n. Для всех 1 ⩽ k ⩽ n−1 сумма любых
k из них не кратна n. Докажите, что все эти числа равны.


