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Дискретная непрерывность
1. Вася выписывает натуральные числа, первое из которых равно 1. Каждое

следующее число или на 1 больше предыдущего, или является собственным
делителем предыдущего. Последнее равно 1000. Докажите, что в строке най-
дётся число 123.

2. Первый тайм футбольного матча закончился со счётом 0:1, а матч — со счётом
4:3. Докажите, что в некоторый момент счёт на табло был ничейным.

3. На обувной фабрике случился взрыв, в результате которого партия из 250 пар
ботинок свалилась в единую кучу. Работники разобрали кучу и выставили
ботинки в ряд на конвейер. Всегда ли найдутся 250 ботинок стоящих подряд,
которые можно упаковать в коробки по парам?

4. За круглым столом сидят рыцари и лжецы, причём и тех, и других — чётное
количество. Всегда ли можно разделить стол на две части так, что в каждой
части будет ровно половина всех рыцарей и ровно половина всех лжецов?

5. В ряд лежат 100 яблок, соседние отличаются не более чем на 10 г. Докажите,
что если выложить яблоки в ряд по возрастанию веса, то и тогда соседние
будут отличаться не более чем на 10 г.

6. Докажите, что существуют 2025 подряд идущих натуральных чисел, среди
которых ровно 30 простых.

7. В некоторых клетках таблицы 50×50 расставлены числа 1 и −1 таким образом,
что модуль суммы всех чисел не превосходит 100. Докажите, что в некотором
квадрате 25× 25 модуль суммы не превосходит 25.

8. Имеется 25 кусков сыра разного веса. Всегда ли можно один из этих кусков
разрезать на две части и разложить сыр в два пакета так, что части разрезан-
ного куска окажутся в разных пакетах, веса пакетов будут одинаковы и число
кусков в пакетах также будет одинаково?


