
Яндекс.Кружок 7 класс, базовый поток, семинар

Делимость и остатки
3 ноября 2025 г.

1. Дети, построенные парами, возвращаются с вечернего чая с пряниками в кар-
манах. В каждой паре у одного пряников вдвое больше, чем у другого. Может
ли у всех вместе быть ровно 1000 пряников?

2. Найдите остаток при делении
(а) 1001 · 1002 · 1003 + 2001 · 2002 · 2003 · 2003 · 2004 на 1000;
(б) 2019 · 2020 · 2021 + 2023 · 2024 · 2025 на 2022.

3. Число A = (20a+ 19b)(19a+ 20b) кратно 13. Докажите, что A кратно 169.

4. (Письменно) Даны целые числа a и b. Известно, что a2 делится на a + b.
Докажите, что b2 делится на a+ b.

5. Маша задумал натуральное число и нашла его остатки при делении на 3, 6
и 9. Сумма остатков равна 15. Найдите остаток от деления задуманного числа
на 18.

6. Известно, что простое число p таково, что простыми также являются
(а) числа 2p− 1 и 2p+ 1;
(б) числа q, p− q и p+ q.
Чему может быть равно p?

7. По кругу расставлены 99 натуральных чисел. Известно, что каждые два со-
седних числа отличаются или на 1, или на 2, или в два раза. Докажите, что
хотя бы одно из этих чисел делится на 3.

8. Владилен знает, что загаданное им пятизначное число кратно 41. Докажите,
что если переставлять цифры этого числа в циклическом порядке, то дели-
мость на 41 никуда не испарится.

9. Существует ли восьмизначное число без нулевых цифр, которое при делении
на свою первую цифру даёт остаток 1, при делении на вторую цифру даёт
остаток 2, . . ., при делении на восьмую цифру даёт остаток 8?


