
Яндекс Кружок 6 класс, продвинутый поток, семинар

Десятичная запись числа, признаки делимости
25 апреля 2026

Натуральное число A делится

• на 2 ⇔ его последняя цифра делится на 2.
• на 3 ⇔ сумма всех его цифр делится на 3.
• на 4 ⇔ число, образованное двумя его последними цифрами, делится на 4.
• на 5 ⇔ его последняя цифра делится на 5.
• на 8 ⇔ число, образованное тремя его последними цифрами, делится на 8.
• на 9 ⇔ сумма всех его цифр делится на 9.
• на 10 ⇔ его последняя цифра делится на 10.
• на 11 ⇔ разность суммы цифр, стоящих на чётных местах, и суммы цифр,

стоящих на нечётных местах, делится на 11.
• на 25 ⇔ число, образованное двумя его последними цифрами, делится на 25.

Обсуждаются на семинаре
1. Существует ли такое трехзначное число abc (a ̸= c), что abc − cba является

квадратом натурального числа?

2. Найдите все натуральные числа, которые увеличиваются в 9 раз, если между
цифрой единиц и цифрой десятков вставить ноль.

3. Петя и Вася выписывают 12-значное число, ставя цифры по очереди, начиная
со старшего разряда. Начинает Петя. Докажите, что какие бы цифры он не
писал, Вася всегда сможет добиться, чтобы получившееся число делилось на 9.

4. Число 13xy45z делится на 792. Найти его цифры x, y и z.

Основные задачи
5. Из четырёх цифр, отличных от нуля, составлены два четырёхзначных числа:

самое большое и самое маленькое из возможных. Сумма получившихся чисел
оказалась равна 11990. Какие числа могли быть составлены?

6. На доске записано произвольное 2026-значное число, кратное 9. Обозначим
через A сумму цифр этого числа. Обозначим через B сумму цифр числа A.
Обозначим через C сумму цифр числа B. Найдите число C.

7. ( a ) Известно, что 16! = 20 922 ∗89 888 000.
(b ) Известно, что 24! = 620 448 401 7∗3 239 439 36∗ 000.
Замените ∗ на цифры, чтобы получилось верное равенство
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8. В клетки таблицы 100× 100 записаны ненулевые цифры.
( a ) Оказалось, что все 100 стозначных чисел, записанных по горизонтали,
делятся на 3. Могло ли так оказаться, что ровно 99 стозначных чисел, запи-
санных по вертикали, также делятся на 3?
(b ) Оказалось, что все 100 стозначных чисел, записанных по горизонтали,
делятся на 11. Могло ли так оказаться, что ровно 99 стозначных чисел, запи-
санных по вертикали, также делятся на 11?

9. Даны 19 карточек. Можно ли на каждой из карточек написать ненулевую циф-
ру так, чтобы из этих карточек можно было сложить ровно одно 19-значное
число, кратное на 11?

10. Натуральные числа M и N , большие десяти, состоящие из одинакового коли-
чества цифр таковы, что M в 3 раза больше чем N . Чтобы получить число M ,
надо в числе N к одной из цифр прибавить 2, а к каждой из остальных цифр
прибавить по нечётной цифре. Какой цифрой могло оканчиваться число N?

Письменные задачи
11. Сколько существует чисел abcdef , в записи которого участвуют различный

цифры от 1 до 6, так что ab ··· 2, abc ··· 3, abcd ··· 4, abcde ··· 5, abcdef ··· 6.

12. При каких x и y число xxyy является квадратом натурального числа?


